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摘  要 

本文以“可导点”与“解析点”的概念为切入点，探讨了其中蕴含的“个体优秀”与“整体卓越”的辩

证关系。“可导点”指函数仅在这一点可导，是孤立性质，“解析点”指的是函数在该点及其邻域内处

处可导，是整体性质，这两个概念既是“局部特性”与“整体属性”的关系，也是“独善其身”与“兼

济周边”的恰当隐喻。本文通过“解析”概念所承载的思政价值，阐述了如何引导学生从单纯的知识掌

握，升华到对团队协作、责任担当、社会贡献等价值观的理解与认同，实现了专业教育与思政育人的有

机融合。 
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Abstract 
Taking the concepts of “differentiable point” and “analytic point” as the starting point, this paper ex-
plores the dialectical relationship between “individual excellence” and “collective brilliance” inherent 
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in these concepts. A “differentiable point” refers to a point where a function is differentiable only at 
that point, representing an isolated property, while an “analytic point” denotes a point where the func-
tion is differentiable everywhere in its neighborhood, embodying an overall property. These two con-
cepts not only represent the dialectical unity of “local characteristics” and “global attributes”, but also 
serve as apt metaphors for “self-improvement” and “benefiting the community”. Through the ideo-
logical and political value embodied in the concept of “analytic”, this paper explains how to guide stu-
dents from mere knowledge acquisition to a deeper understanding and recognition of values such as 
teamwork, responsibility, and social contribution, achieving the organic integration of professional 
education and ideological-political education. 
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1. 引言 

复变函数是数学专业的核心基础课程，是数学分析在复数领域的推广和延拓[1]，也是数学物理方法、

微分方程等后续课程的理论基础，在信息通信、量子技术、航空航天等国家战略领域发挥着不可替代的

作用。复变函数理论体系严谨抽象，以往的教学多聚焦于定理推导、公式演算与习题求解，学生常感晦

涩难懂。挖掘知识点背后的思政价值，将专业知识的讲解和价值引领有效融合，既能帮助学生突破理解

瓶颈，降低学习难度，又能让学生在潜移默化中接受思想教育，达到“知识传授”与“思政育人”的双重

目标[2]。 
近年来，许多学者探讨了复变函数课程中蕴含的思政元素，如，可导点与解析点蕴含的局部表象与

整体本质的哲学思想[3] [4]，孤立奇点与整体解析的辩证统一[5]，数学家柯西、黎曼的故事蕴含的勇于探

索、求真务实的科学精神[6]-[8]，留数定理蕴含的化繁为简、抓住关键的科学思维[9] [10]，华罗庚、陈省

身等数学家在复分析领域的卓越贡献所蕴含的使命担当、家国情怀[11] [12]，解析函数在流体力学、电磁

学等领域的应用案例所蕴含的学以致用、服务社会的价值导向[13] [14]……以上思政元素为本研究提供了

坚实基础。然而，针对解析函数中孤立可导点与解析点所蕴含的个体优秀与整体卓越的辩证关系以及价

值引领，尚有待深入系统地展开。 
本文立足复变函数教学实践，以“点可导”与“点解析”的数学概念为切入点挖掘其蕴含的思政内

涵，探讨如何引导学生从单纯的知识掌握，升华到对团队协作、责任担当、社会贡献等价值观的理解与

认同，在降低学生知识理解难度的同时，实现价值引领与知识传授的同频共振，为复变函数课程思政教

学改革提供新的思路与参考。 

2. 核心隐喻：从“优秀个体”到“卓越团队”的数学表达 

“点可导”与“点解析”这一对抽象概念可以转化为如下贴切的思政隐喻： 
“点可导”——“个体优秀”：“可导”描述的是函数在孤立点的局部，如同个人具备了较强的专业

能力、学习能力或解决问题的能力。 
“点解析”——“个体优秀且能带动周围共同进步”：“解析”要求函数在点的某个邻域内处处可
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导，是“点”与“其周边邻域”共同构成的“小体系”的性质，如同生活中我们不仅要自身优秀，还能

通过分享、协作、示范、引领等方式，使自身的“优秀势场”覆盖到身边的同伴，提升所在小集体的整

体水平。 
“解析函数”——“高度协同、整体卓越的团队或组织”：由无数这样的“解析点”有机组成，在其

定义域(发展平台或作用范围)内处处展现出强大、一致且和谐的优良性质。这样的集体，如同解析函数一

样，能衍生出普通集体所不具备的强大功能和广阔应用前景。 
这对应着解析函数在流体力学、电磁学、光学等领域的广泛应用。 
上述隐喻直观地揭示了个人与集体关系的深层逻辑：个人的价值在集体中放大，集体的卓越以个人

的优秀与协同为基础。 

3. 教学融入：基于“可导与解析”隐喻的混合式教学设计 

我们采用线上线下混合式教学模式来实现前述思政目标，遵循“线上探究感知→线下内化升华→课

后践行反思”的路径，将知识学习、思维训练与价值引领有机融合，使思政教育自然融于专业教学。 
第一阶段：线上预习与探究(课前) 
目标：完成知识前置，引发初步思考，为课堂深度讨论做好铺垫。 
1) 知识迁移任务： 
布置：在学习平台发布预习资料包，包含《数学分析》中一元函数导数与多元函数偏导数定义的回顾。 
探究题：“请根据实变函数导数的定义(增量比值的极限)，类比‘推测’复变函数导数的定义？并思

考，复变函数可导是否等价于其实部、虚部两个实函数的可导？” 
设计意图：引导学生主动构建知识，理解复变函数可导性条件的内在严格性(柯西–黎曼方程)，为理

解“可导点”隐喻“个人优秀”打下基础。 
2) 思政初感知任务： 
布置：在学习平台发布一段简短的导学案，引入“一枝独秀不是春，百花齐放春满园”的谚语。 
思考题：“在您的生活或学习经历中，是否遇到过类似‘一枝独秀’或‘百花齐放’的团队情境？请

简要描述，并初步分析其成因与结果”。 
设计意图：激活学生的生活经验，将抽象谚语与具体感受关联，为课堂隐喻建立情感和认知的基点。 
第二阶段：线下课堂教学与深化(课中) 
目标：突破概念难点，植入核心隐喻，组织深度讨论，实现价值认同。 
1) 概念辨析，奠定基石(知识线)： 
精讲：首先严格阐述可导与解析的定义。 
可视化辅助：在 PPT 上并列展示两个图形：一个是复平面上一个孤立的点；另一个是该点及其周围

一个明亮、连通的区域，强化“点”与“域”的视觉对比。向学生强调：“可导”描述的是函数在孤立点

的局部性质，是“点”的性状；而“解析”要求该性质在点的某个邻域内处处成立，是“点”与“其周边

邻域”共同构成的“小体系”的性状。 
通过例子 ( ) 2f z z= 仅在 0z = 处可导，剖析“一点可导”与“一点解析”的本质区别。让学生深刻

理解：“可导是一个‘局部性质’，但解析要求一个‘邻域性质’”。这即是“局部性质不等于周边性

质”的数学体现。 
关键过渡：此时，自然引出：在数学上，一个孤立的可导点，价值是有限的，甚至常被视为“奇点”。

而解析点，因其影响力能延展到周边，在后续学习中将会看到复变函数许多好的性质(如幂级数展开、柯

西积分公式等)都依赖于“解析性”，而非孤立的“可导性”。 
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得出启示：事物真正的力量，往往不在于某一孤立个体的卓越，而在于这种卓越能否在其所处的系

统中协调扩散至团体卓越。 
2) 引入隐喻，建立连接(思政线)： 
在严格阐述解析定义后，以平实的语言提出：“同学们，这其实很像我们生活中的一种情况。一个

团队里，有一个人能力特别强(点可导)，这当然是好事。但如果只有他一个人强，他的想法得不到周围人

的理解和支持，他的优势无法融入团队，那么他对团队整体能力的提升就是有限的，甚至会产生隔阂(奇
点)。只有当这个能力强的人，去帮助、带动他身边的同事也变得更强，让大家在一个小范围内形成共识、

提升能力(邻域可导)，他这个‘强点’才对团队有了真正贡献，他也就成了团队中的一个‘解析点’”。

PPT 展示出如下三个对应关系： 
“孤立可导点”——能力突出但未能融入、带动团队的个体； 
“解析点”——不仅自身优秀，还能辐射周边、提升团队整体能力的个体； 
“解析函数”——高度协同、整体卓越的团队或组织。 
3) 引导讨论，深化认识(互动线)： 
设计的三个开放性问题，引导学生完成“思考–讨论–展示”活动。 
① 独立思考：“你更愿意成为团队中的‘可导点’还是‘解析点’？为什么？” 
② 小组讨论：“如何避免自己成为一个‘孤立可导点’？”(可以从学习方法、沟通协作、心态等角

度谈)。 
③ 展示分享：邀请几个小组发言，教师最后总结：“避免成为‘孤立可导点’，关键在于保持开放、

主动分享、寻求协同。这不仅是团队要求，也是知识创新的内在规律——思想的碰撞才能产生新的‘解

析区域’”。 
4) 严谨证明，深化隐喻： 
个体的优秀是团队卓越的基石，然而，任何卓越都不是凭空而来。正如一个函数在某点可导，不仅

需要其实部与虚部函数具备可微性，还必须满足柯西–黎曼方程这一深刻的协调条件。接下来，结合 PPT
带领同学们完成可导充要条件的严谨证明。 

由可导的充要条件，我们体会到：优秀从来不是一蹴而就的，它需要扎实的基础、严格的自我要求，

需要我们每一步都踏踏实实地付出。 
5) 归纳总结，思政提炼 
本节课我们学习了“可导点”与“解析点”的定义，以及可导的充要条件。可导是解析的前提，但孤

立的可导点价值是有限的，只有与周围连成一片可导区域才能成为解析点，进而促成强大的解析函数。

正如个体的优秀是团队卓越的基石，在自身优秀的同时，辐射带动周围的人，形成卓越的团队力量，方

能所向披靡。 
同学们还要明白：无论是成为数学上的“可导点”，还是现实中优秀的个体，都没有捷径。它需要我

们付出百分之百的努力，实打实地锤炼自己的“实部”与“虚部”，形成内外的高度协同。 
希望同学们做那个不断拓展的“解析点”，与卓越的同伴们一起，成为服务国家社会的“解析函数”。 
第三阶段：课后拓展与升华 
目标：巩固知识，联系应用，引导行动。 
线上作业与反思： 
数学作业：布置包含判断可导性与解析性的题目，强化概念。 
思政反思(短文或论坛讨论)：“请结合本课所学，谈谈‘解析函数’(如幂级数表示的函数)所展现出

的强大、和谐性质，对您规划个人在大学阶段的成长路径，以及未来希望融入怎样的集体，有何启发？” 
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4. 教学反思 

将“解析点”作为思政载体，契合度较高，隐喻较自然贴切，容易引发学生共鸣。在教学实施中还应

注意以下几点： 
1) 主次分明：专业知识讲授是主体，思政融入应是点睛之笔，避免过度引申而冲淡主题。隐喻的讲

解应简洁、生动，点到为止。 
2) 注重自然：思政元素的引出应顺理成章，首先要讲透“点可导”和“点解析”的概念，让学生理

解其数学本质，然后源于其内在逻辑，自然地引申出“个体优秀”与“整体卓越”的思政内涵，避免生硬

说教，以提问、讨论、类比等互动方式进行。 
3) 长期浸润：在复变函数后续章节(如柯西定理、留数定理等)的教学中，通过解析函数具备的优良

性质以及广泛应用，再次向学生强调卓越团队的巨大能量，呼应和深化“个体优秀”需带动邻域形成“整

体卓越”的主题，形成课程思政的价值闭环。 

5. 结语 

复变函数中的“解析性”启示我们，真正的卓越不是孤峰耸立，而是群山连绵。通过对“解析点”的

诠释，我们在学生心中埋下了严谨求知的种子，也培养了合作担当、胸怀家国的精神，这正是课程思政

“润物无声、立德树人”的生动实践。在今后的教学中，我们将进一步探索复变函数课程中如柯西积分

定理、留数定理等知识点的思政融入路径，构建全方位、多层次的课程思政育人体系，让复变函数课程

成为立德树人的重要阵地。 
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